
ฟังก์ชัน ลมิิต และความต่อเน่ือง บทที ่
Function, Limit and Continuity 1 

 
ฟังก์ชนั ลิมิต และความต่อเน่ือง เป็นความรู้พื้นฐานท่ีส าคญัของการศึกษาเก่ียวกบัอนุพนัธ์

ของฟังก์ชัน การปริพนัธ์ รวมทั้ งการประยุกต์อ่ืน ๆ เพื่อให้สามารถน าไปประยุกต์ใช้ได้อย่าง
ถูกตอ้ง 
 
จุดมุ่งหมายการเรียนรู้ 
 1. สามารถอธิบายความหมายของฟังกช์นั ลิมิต และความต่อเน่ืองได ้
 2. สามารถหาค่าฟังกช์นั ลิมิต และความต่อเน่ืองได ้
 3. สามารถน าไปประยกุตใ์ชไ้ดอ้ยา่งถูกตอ้ง 
 

1.1 ฟังก์ชัน (Function) 
 ฟังก์ชนัเป็นการแสดงความสัมพนัธ์ของ 2 ตวัแปร คือ ตวัแปรต้น (Independent variable) 
กบัตวัแปรตาม (Dependent variable) ก าหนดให้ f แทนฟังก์ชนั เม่ือ x  เป็นสมาชิกตวัหน้าของคู่
อนัดบัท่ีอยูใ่นฟังก์ชนั f เขียนไดเ้ป็น  xf  อ่านวา่ “ฟังกช์นั f ของ x ” หรือ “ฟังก์ชนั f ณ ท่ี x ” 
โดยเขียนในรูป  xfy   กล่าว คือ y  แยกออกจาก x  ไดอ้ยา่งชดัเจน จะมีตวัแปรแต่ละตวัท่ีอยู่
ในแต่ละขา้งของเคร่ืองหมายเท่ากบั ซ่ึงจะเรียกฟังก์ชนัน้ีวา่ฟังก์ชนัโดยชดัแจง้ (Explicit function) 
โดยท่ีตวัแปร x  จะเป็นตวัแปรตน้ในฟังก์ชนั  xf  และ y จะเป็นตวัแปรตาม ดงัรูปท่ี 1.1 ถา้ป้อน
ตวัป้อน x  (Input) 1 ค่า จะไดผ้ลลพัธ์ y  (Output) 1 ค่า  
 
 
 

 

รูปที ่1.1 ความสัมพนัธ์ของฟังกช์นั 
ท่ีมา: วกิานดา สุภาสนนัท ์(2564) 

ตัวป้อน 
Input x  

ผลลพัธ์ 

Output  xfy   

ฟังก์ชัน f  



2 | ดร.วิกานดา สุภาสนันท์  
 

แคลคูลสั 1  
 

1.1.1 การหาค่าของฟังก์ชัน  
 ถา้ก าหนดฟังก์ชนั f ของ x  แลว้สามารถหาค่าของฟังก์ชนั  xf  เม่ือก าหนด  xfy   
ค่าของตวัแปร x  จะเป็นตวัแปรป้อนเขา้ ดงัตารางท่ี 1.1  

ตารางที ่1.1 ตารางแสดงความสัมพนัธ์ระหวา่งตวัแปรตน้ x  และตวัแปรตาม y   
      โดยก าหนดให ้   12  xxfy   

ตวัแปรตน้ x   ตวัแปรตาม  xfy   

x  

2x  
1x  
0x  
1x  

  12  xxfy  
    51222  fy  
    31121  fy  
    11020  fy  
    11121  fy  

 

ท่ีมา: วกิานดา สุภาสนนัท ์(2564) 

ตัวอย่าง 1.1 ก าหนดให้   32  xxf   จงหาค่าของฟังกช์นัต่อไปน้ี 
1)  0f   
2)  1f   
3)  af  
4)  2bf  

วธีิท า 1)  0f  คือ ค่าของฟังกช์นั  0f  โดยการแทนค่า 0x  
ดงันั้น   330300 2 f   

2)  1f  คือ ค่าของฟังกช์นั  1f  โดยการแทนค่า 1x   
ดงันั้น     431311

2
f   

3)  af  คือ ค่าของฟังกช์นั  af  โดยการแทนค่า ax   
ดงันั้น   32  aaf   

4)  2bf  คือ ค่าของฟังกช์นั  2bf  โดยการแทนค่า 2bx   
ดงันั้น     33 4222  bbbf   
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ท่ีมา: https://www.google.com (2564)   
 

การค านวณสามารถใช้โปรแกรมส าเร็จรูปทางด้านคณิตศาสตร์ (Programming 
Package for Mathematics) ซ่ึงจะแนะน าให้เลือกโปรแกรมท่ีไม่มีค่าใชจ่้ายในการติดตั้ง (Free 
Software Download) คือ โปรแกรม FreeMat เป็นโปรแกรมค านวณทางคณิตศาสตร์ใน
ลกัษณะของ Open-source และไม่มีค่าใช้จ่ายใด ๆ จึงเหมาะแก่การใช้งานส าหรับการศึกษา
ให้แก่นกัศึกษาควบคู่กบัการเรียนทางทฤษฎี ส าหรับการแกปั้ญหาต่าง ๆ ทางคณิตศาสตร์ และ
โปรแกรมมีส่วนในการช่วยตรวจค าตอบได้อีกทางหน่ึง โดยมีความสามารถท่ีโดดเด่นกว่า
เคร่ืองค านวณทางคณิตศาสตร์ธรรมดาหรือ Graphing Calculator โปรแกรมน้ียงัสามารถสร้าง
กราฟจากสมการทางคณิตศาสตร์ได้ในรูปแบบต่าง ๆ และก าหนดสีท่ีแสดงให้เห็นถึงความ
แตกต่างของเส้นกราฟไดอ้ยา่งชดัเจน ทั้ง 2 มิติ หรือ 3 มิติ โดยมีหลกัการหรือโครงสร้างคลา้ย
กบัโปรแกรมท่ีพฒันาข้ึนมาโดยมีลิขสิทธ์ิหรือค่าใชจ่้ายจากการลงโปรแกรมอยา่งถูกตอ้ง 

 
ขั้นตอนการติดตั้งโปรแกรม FreeMat  
1. เปิดหนา้ต่างเขา้การคน้หากูเกิลเวบ็ไซต ์(Google website)  
2. พิมพ ์Download FreeMat Free >> เลือก Download FreeMat Free ดงัรูปท่ี 1.2 

 
รูปที ่1.2 การคน้หาโปรแกรม FreeMat 
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ท่ีมา:  https://www.freemat.findmysoft.com (2564)  

ท่ีมา: https://www.freemat.findmysoft.com/download 
(2564) 

3. เลือก Download ดงัรูปท่ี 1.3 
 
 
 
 
 
 
 
 
 

 
รูปที ่1.3 การดาวน์โหลด (Download) โปรแกรม FreeMat 

 
 
4. คลิก FreeMat 4.2 - Free Download ดงัรูปท่ี 1.4 

 

รูปที ่1.4 ขั้นตอนท่ี 1 ของการดาวน์โหลดโปรแกรม FreeMat 

http://www.freemat.findmysoft.com/
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ท่ีมา: https://www.freemat.findmysoft.com/download 
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ท่ีมา: วกิานดา สุภาสนนัท์ (2564) 

5. รอดาวน์โหลดไฟล์สมบูรณ์ >> คลิก FreeMat_4.2_0475….exe เพื่อประมวลผลโปรแกรมใน
การติดตั้ง ดงัรูปท่ี 1.5 

 
รูปที ่1.5 ขั้นตอนท่ี 2 ของการดาวน์โหลดโปรแกรม FreeMat 

 

6. คลิก Run ดงัรูปท่ี 1.6 

 

รูปที ่1.6 ขั้นตอนการประมวลผลโปรแกรม FreeMat  
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ท่ีมา: วกิานดา สุภาสนนัท ์(2564) 

7.        คลิก Next >>      รอประมวลผล 

     

  รูปที ่1.6 (ก)     รูปที ่1.6 (ข) 

 รอประมวลผล     Install Now >>  

    

  รูปที ่1.6 (ค)     รูปที ่1.6 (ง) 

        คลิก Next >>      คลิก I Agree >>   

      

รูปที ่1.6 (จ)     รูปที ่1.6 (ฉ) 
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ท่ีมา: วกิานดา สุภาสนนัท์ (2564) 

        คลิก Next >>      คลิก Next >>   

     

  รูปที ่1.6 (ช)     รูปที ่1.6 (ซ) 

 คลิก Install >>      รอประมวลผล 

     

  รูปที ่1.6 (ญ)     รูปที ่1.6 (ฎ) 

 คลิก Finish 

 
รูปที ่1.6 (ฏ)  
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ท่ีมา: วกิานดา สุภาสนนัท ์(2564) 

ท่ีมา: วกิานดา สุภาสนนัท์ (2564) 
 

8. เม่ือท าการติดตั้งเสร็จสมบูรณ์ สามารถเปิดการใชง้านของ FreeMat ได ้ดงัรูปท่ี 1.7 
 

 

 

 

 

 

 

 

รูปที ่1.7 การเปิดใชง้านของโปรแกรม FreeMat 
 

หรือสามารถพิมพค์น้หา FreeMat ไดด้งัรูปท่ี 1.7 (ก) 

 

รูปที ่1.7 (ก) พิมพค์น้หา FreeMat 
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ท่ีมา: วกิานดา สุภาสนนัท์ (2564) 
 

ขั้นตอนการใช้โปรแกรม FreeMat 

เม่ือเปิดเขา้สู่การท างานของโปรแกรม หนา้ต่างจอภาพแรกท่ีพบจะเป็นดงัรูปท่ี 1.8 

 

รูปที ่1.8 การท างานของโปรแกรม FreeMat 
 

1. แสดงการเปิดเขา้ใชง้านของโปรแกรม FreeMat 
2. แถบเคร่ืองมือต่าง ๆ 
3. แสดงสถานะใชง้าน และความพร้อมท่ีจะเตรียมรับค าสั่งต่าง ๆ เพื่อท าการค านวณและ

ประมวลผลของโปรแกรม  
4. แสดงท่ีเก็บการท างานของโปรแกรมปัจจุบนั  
5. แสดงค าสั่งต่าง ๆ ท่ีสั่งใหโ้ปรแกรมด าเนินการ 
6. แสดงจ านวนของหน่วยความจ าหรือขนาดของตวัแปรต่าง ๆ ของโปรแกรมปัจจุบนั 
7. แสดงการประมวลผลของการเปิดโปรแกรมร่วมในการเปิดไฟลใ์หม่ 

จากตวัอยา่ง 1.1 จงหาค่า  0f  และ  1f  ของ   32  xxf  โดยใชโ้ปรแกรม FreeMat  
 ในการประยุกต์โจทย์ฟังก์ชันมาเขียนอยู่ในรูปแบบการใช้โปรแกรม สามารถก าหนด
ฟังกช์นัและค่าใหก้บัตวัแปรไดต้ามขั้นตอนต่อไปน้ี 

  

  

 2 

5 

1  1 1 

 3  4 

6  6 

7  7 
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ท่ีมา: วกิานดา สุภาสนนัท์ (2564) 
 

ขั้นตอนที ่1 เปิดเขา้สู่การท างานของโปรแกรม FreeMat 
ขั้นตอนที ่2 พิมพก์ าหนดประกาศตวัแปรต่าง ๆ 
  พิมพก์ าหนด x = [ ] กด Enter  
  พิมพก์ าหนด y = x^2+3 กด Enter  
ขั้นตอนที ่3 หาค่า  0f  โดย 
  พิมพก์ าหนด x = 0 กด Enter  
  พิมพก์ าหนด y = x^2+3 กด Enter จะไดค้่า y = 3 
ขั้นตอนที ่4 หาค่า  1f  โดย 
  พิมพก์ าหนด x = -1 กด Enter  
  พิมพก์ าหนด y = x^2+3 กด Enter จะไดค้่า y = 4 

 

รูปที ่1.9 การพิมพก์ าหนดฟังกช์นัและค่าตวัแปรต่าง ๆ ของโปรแกรม FreeMat 
 
 

ตัวอย่าง 1.2 นกัศึกษาสาขาวชิาเคมีคนหน่ึงตอ้งการแปลงหน่วยอุณหภูมิเคลวนิเป็นองศาเซลเซียส 
1) จงเขียนฟังกช์นัของอุณหภูมิองศาเซลเซียส 
2) จงแปลงอุณหภูมิ 299 เคลวนิ เป็นหน่วยองศาเซลเซียส 
3) จงแปลงอุณหภูมิ 299 เคลวนิ เป็นหน่วยองศาเซลเซียส โดยใชโ้ปรแกรม FreeMat  

  2 

  4 

  3  
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ท่ีมา: วกิานดา สุภาสนนัท์ (2564) 

วธีิท า  1) ให ้ x  แทนหน่วยอุณหภูมิเคลวนิ 
             xf แทนหน่วยอุณหภูมิองศาเซลเซียส 
ดงันั้น ฟังกช์นัของอุณหภูมิองศาเซลเซียส คือ   15.273 xxf   

2) ถา้อุณหภูมิ 299 เคลวนิ แปลงเป็นหน่วยองศาเซลเซียส คือ  
     15.273299299 f  

        = 25.85 องศาเซลเซียส 
ดงันั้น อุณหภูมิ 299 เคลวนิ มีค่าเท่ากบั 25.85 องศาเซลเซียส 

        3) การแปลงอุณหภูมิ 299 เคลวนิ เป็นหน่วยองศาเซลเซียส โดยใชโ้ปรแกรม FreeMat 
  พิมพก์ าหนด x  = 299 กด Enter  
  พิมพก์ าหนด y  = x - 273.15 กด Enter จะไดค้่า y = 25.85 

 
รูปที ่1.10 ค่าตวัแปรต่าง ๆ ท่ีไดจ้ากการประมวลผลของโปรแกรม FreeMat 
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แนวคิด    12% = 
100

12  

            = 0.12  

ตัวอย่าง 1.3 นักศึกษาสาขาวิชาคอมพิวเตอร์คนหน่ึง เม่ือจบการศึกษาแล้วไปสมคัรเข้าท างาน
บริษทัแห่งหน่ึงเป็นพนกังานในบริษทัแห่งน้ี จะไดรั้บเงินค่าตอบแทนเดือนละ 20,000 บาท และ
ไดรั้บส่วนแบ่งจากรายไดใ้นการเขียนโปรแกรมในแต่ละเดือน 12% ของรายไดท่ี้ท าใหแ้ก่บริษทัใน
งานพิเศษ 

1) จงเขียนฟังกช์นัแสดงรายไดใ้นแต่ละเดือน 
2) ถา้เดือนหน่ึงสามารถท ารายไดจ้ากการเขียนโปรแกรมให้บริษทัเป็นจ านวน 100,000 

บาท จะมีรายไดท้ั้งหมดเท่าไร 
3) ใชโ้ปรแกรม FreeMat ค านวณในขอ้ 2) 

 
วธีิท า  

1) ให ้ x  แทนรายไดจ้ากการเขียนโปรแกรมของบริษทั 
             xf แทนรายไดท้ั้งหมดท่ีไดรั้บจากบริษทั 
ดงันั้น ฟังกช์นัแสดงรายไดใ้นแต่ละเดือน คือ   xxf 12.0000,20    

2) รายได้จากการเขียนโปรแกรมให้บริษทัในงานพิเศษเป็นจ านวน 100,000 บาท จะมี
รายไดท้ั้งหมด  000,100f  ดงัน้ี 
        000,10012.0000,20000,100 f  

   000,12000,20   
             000,32  บาท 

ดงันั้น จะมีรายไดท้ั้งหมด 32,000 บาท 

 3) ใชโ้ปรแกรม FreeMat ค านวณในขอ้ 2) 
  พิมพก์ าหนดประกาศตวัแปรตน้ x  = [ ] กด Enter  
  พิมพก์ าหนด y  = 20,000 + 0.12 x  กด Enter  
  พิมพค์่า x = 100,000 กด Enter จะไดค้่า y  = 32,000  
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 Calculus 1 
 

ท่ีมา: วกิานดา สุภาสนนัท์ (2564) 
 

 
รูปที ่1.11 โปรแกรม FreeMat ในการค านวณ   xxf 12.0000,20   

 

 1.1.2 ชนิดของฟังก์ชัน (Type of function)  
 1) ฟังก์ชันพีชคณิต (Algebraic function) คือ ฟังก์ชันท่ีเขียนอยู่ในพจน์ของตัว

แปรอิสระ อาจมีพจน์เดียวหรือหลายพจน์ บวก ลบ คูณ หาร ยกก าลงั และกรณฑ์ ฟังก์ชนัพีชคณิต
มีดงัน้ี 
 1.1) ฟังกช์นัพหุนาม (Polynomial function) เป็นฟังกช์นัท่ีเขียนอยูใ่นรูป 

n

nnn CxCxCxCxf   ...)( 2

2

1

10 โดยท่ี nnn CCCCC ,,...,, 1221   เป็นจ านวนจริง และ 
 In  เรียกฟังกช์นัน้ีวา่ “ฟังกช์นัพหุนามก าลงั n ” ไดแ้ก่ฟังกช์นัต่อไปน้ี 
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1.1.1) ฟังก์ชนัคงตวั (Constant function) คือ ฟังก์ชนัพหุนามก าลงั 0 มีรูปฟังก์ชนั
เป็น   cxf   เม่ือ c  เป็นค่าคงตวั เช่น   2xf ,   3xf เป็นตน้ 

1.1.2) ฟังกช์นัเชิงเส้น (Linear function) คือ ฟังกช์นัพหุนามก าลงั 1 มีรูปฟังกช์นั           
   เป็น   baxxf   เม่ือ ba , เป็นค่าคงตวั เช่น   56  xxf ,  
     xxf 25  เป็นตน้ 

1.1.3) ฟังกช์นัก าลงัสอง (Quadratic function) คือ ฟังกช์นัพหุนามก าลงั 2 มีรูป 
   ฟังกช์นัเป็น   cbxaxxf  2  เม่ือ cba ,,  เป็นค่าคงตวั เช่น  
     984 2  xxxf   

1.2) ฟังกช์นัตรรกยะ (Rational function) คือ ฟังกช์นัท่ีเขียนอยูใ่นรูปเศษส่วนของพหุนาม 
 
 xQ

xP  เม่ือ  xP  และ  xQ  เป็นฟังกช์นัพหุนาม เช่น
32

23
2 



xx

x  และ
35

1





x

x  เป็นตน้ 

  2) ฟังก์ชันอดิศัย (Transcendental function) คือ ฟังกช์นัท่ีไม่ใช่ฟังกช์นัพีชคณิต 
เช่น 
 2.1) ฟังกช์นัเลขช้ีก าลงั (Exponential function) คือ ฟังกช์นัท่ีเขียนอยูใ่นรูป   xaxf   เม่ือ 

 RaRx , และ 1a  เช่น     342 ,3  xx exhxf  เป็นตน้ 
              2.2) ฟังกช์นัลอกการิทึม (Logarithm function) คือ ฟังกช์นัท่ีเขียนอยูใ่นรูป   xxf alog  
เม่ือ  RaRx , และ 1a  เช่น     8log,5log2  xgxf  เป็นตน้ 
 

1.2 พชีคณติของฟังก์ชัน (Algebra of function) 
 เป็นการน าฟังก์ชนัตั้งแต่ 2 ฟังก์ชนัข้ึนไป สามารถน ามาบวก ลบ คูณ หรือหารกนัได ้โดย
ท าใหไ้ดฟั้งกช์นัใหม่ ดงัน้ี 
 1)       xgxfxgf     
 2)       xgxfxgf     
 3)       xgxfxgf     

 4)  
 
 xg

xf
x

g

f








   ;    0xg     

  

https://www.google.co.th/search?espv=210&es_sm=122&q=%E0%B8%AD%E0%B8%94%E0%B8%B4%E0%B8%A8%E0%B8%B1%E0%B8%A2&spell=1&sa=X&ei=Ls8IU7fUG4fAkgWSk4HoDw&ved=0CCkQvwUoAA
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ตัวอย่าง 1.4 ก าหนดให ้   2 xxf และ   13  xxg  จงหาค่าของฟังกช์นัต่อไปน้ี 
 1)   xgf       
 2)   xgf   
 3)   xgf     

 4)  x
g

f







  

วธีิท า  
1)        xgxfxgf   

         132  xx    

      132  xx   
      14  x  

 2)        xgxfxgf    
         132  xx    

      132  xx   
      32  x   

 3)          xgxfxgf     คูณกระจาย 
        132  xx     132  xx = 3x2- x + 6x - 2 

      263 2  xxx   
      253 2  xx   
 

4)    
 
 xg

xf
x

g

f








   ;    0xg   โดยตัวส่วนต้องมีค่าไม่ เท่ากับศูนย์

     
13

2






x

x   ;  013 x   013 x  

       13 x  
       

3

1
x  
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ท่ีมา: วกิานดา สุภาสนนัท์ (2564) 
 

1.3 ฟังก์ชันประกอบ (Composite function) 
 ก าหนดให้ f  และ g เป็นฟังก์ชนั ถา้ v = f(u) และ u = g(x) แล้วฟังก์ชนัประกอบของ f(u) 
และ g(x) เขียนแทนดว้ย (f o g)(x) ก าหนดใหเ้ป็น (f o g)(x) = f(g(x))  
 
 
      
 
 
  
 

รูปที ่1.12 รูปแสดงความสัมพนัธ์ของฟังกช์นัประกอบ 
 

ถา้ g : A B หมายถึง ให ้g เป็นฟังกช์นัจากเซต A ไป B โดยท่ี u = g(x) 
ถา้ f : BC หมายถึง ให ้f  เป็นฟังกช์นัจากเซต B ไป C โดยท่ี v =  f(u) 

จะได ้f o g : AC โดยท่ี v =  f(g(x)) ดงันั้น (f o g)(x) = f(g(x)) และ (f o g)(x)  (g o f)(x) 

ตัวอย่าง 1.5 ก าหนดให ้   34 2  xxf  และ   1 xxg   จงหาค่าของฟังกช์นัต่อไปน้ี 
1) (f o g)(x)   
2) (g o f)(x)   
3) (f o f)(x)   
4) (g o g)(x) 

วธีิท า 1) (f o g)(x)  = f(g(x))     แทน g(x) = x + 1 
           = f(x + 1)    จาก f(x) = 4 x 2 – 3      
           = 4(x + 1) 2 – 3    แทน x   =  x + 1 
           = 4(x2+ 2x + 1) - 3   (x + 1)2  = (x + 1) (x + 1)  
           = 4x2+ 8x + 4 - 3     =  x2+ 2x + 1 
           = 4x2+ 8x + 1 

A 

x 
g 

B 

u = g(x) 
f 

C 

v =  f(u) =  f(g(x)) 

 

 
f o g 

 

 

og)(

 g 
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1)  (g o f)(x)  = g(f(x))     แทน 34)( 2  xxf  
           = g(4x2 - 3)    จาก g(x) = x + 1      
           = (4x2 - 3) + 1    แทน x = 4x2 - 3 
           = 4x2- 3 + 1      
           = 4x2- 2       

2) (f o f)(x)  = f(f(x))     แทน f(x) = 34 2 x  
           = f(4x2 - 3)    จาก f(x) = 4 x 2 – 3      
           = 4 (4x2 - 3) 2 – 3   แทน x  = 4x2 - 3 
           = 4(16x4- 24x2 + 9) - 3              (4x2 - 3)2= (4x2 - 3)(4x2 - 3)  
           = 64x4- 96x2 + 36 - 3                           = 16x4- 12x2 - 12x2 + 9         
           = 64x4- 96x2 + 33              =  16x4- 24x2 + 9 

3) (g o g)(x)  = g(g(x))     แทน g(x) = x + 1      
           = g(x + 1)    จาก g(x) = x + 1      
           = (x + 1) + 1    แทน x = x + 1 
           = x + 1 + 1      
           = x + 2   
       
ตัวอย่าง 1.6 ก าหนดให ้ xexf )( และ g(x) = 1x จงหาค่าของฟังกช์นัต่อไปน้ี 

1) (f o g)(x) 
2) (g o f)(x) 
3) (f o g)(1) 
4) (g o f)(0) 

วธีิท า  
1) (f o g)(x)  = f(g(x))  

           = )1( xf  
            = 1xe  

 
 

   

 

 

 

 

   

 

 
 

  

   
  



18 | ดร.วิกานดา สุภาสนันท์  
 

แคลคูลสั 1  
 

2) (g o f)(x)  = ))(( xfg  
                  = )( xeg  
                  = 1xe  

3) (f o g)(1)  = ))1((gf   
            = )11( f  
            = )0(f  
            = 0e

 

            = 1 

4)  (g o f)(0)  = ))0(( fg  
                       = )( 0eg  
                       = )1(g  
          = 11  
          = 0 
 

ตัวอย่าง 1.7 ก าหนดให ้  xf                       และ  
x

x
xg




2

2

 จงหาค่าของฟังกช์นัต่อไปน้ี 

1)   2gf    
2)   0fg   

วธีิท า  
1)   2gf  =   2gf   

             =  
 


















22

2
2

f  

             = 








 22

4
f   

            = 








4

4
f  

              =  1f  

   =   1 

1;2 xx  

  1;1 x  
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2)   0fg   =   0fg  
                  =  1g  

                  = 
12

12


 

                  = 
1

1  

             =  1 
 
ตัวอย่าง 1.8 ก าหนดให ้f(x) = 2 xsin  และ g(x) = xln จงหาค่าของฟังกช์นัต่อไปน้ี 

1)   xgf    
2)   1gf   

3) 








2


f  

วธีิท า  
1) (f o g)(x)  = f (g(x))  

            = f ( xln )  
            = 2 sin ( xln )     

2)  (f o g)(1)  =  2 sin ( 1ln )    

             = 2(sin 0)  

             = 2(0) 

             = 0 

3) 








2


f  = 2 









2
sin

  

            = 2 








2

1  

      = 1 
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1.4 ลมิติของฟังก์ชัน (Limits of function) 
 ค่าลิมิตของฟังก์ชันจะมีความแตกต่างค่าของฟังก์ชัน เน่ืองจากค่าของฟังก์ชัน f ท่ีจุด 

ax   จะหมายถึงวา่ )(af  มีค่าเท่ากบัเท่าใด แต่ค่าลิมิตของ )(xf เม่ือ x  เขา้ใกล ้ a  นั้น ตอ้งการ
ท่ีพิจารณาหาค่าของฟังกช์นั f วา่มีค่าเท่าใดในขณะท่ี x  เขา้ใกล ้ a  

 1.4.1 ลมิิตของฟังก์ชันเม่ือ x เข้าใกล้ a )( ax   
 การพิจารณาค่าของฟังก์ชนั f ซ่ึงก าหนดโดย 1)( 2  xxf ส าหรับค่า x  ต่าง ๆ ท่ีมีค่าเขา้
ใกล ้a = 3 แบ่งเป็นได ้2 กรณี ดงัตารางต่อไปน้ี 

1. ถา้ x  เขา้ใกล ้a = 3 ทางซา้ย สามารถเขียนแทนดว้ย  x 3-  (ค่า x ท่ีใช ้มีค่านอ้ยกวา่ 3) 
 

ตารางที่ 1.2 ตารางแสดง x  เขา้ใกล ้ a = 3 ทางซา้ย 
 

x  < 3 2 2.5 2.9 2.99 2.999 2.9999   3 

1)( 2  xxf  5 7.25 9.41 9.9401 9.994001 9.99940001  10 

ท่ีมา: วกิานดา สุภาสนนัท ์(2564) 

 จากตาราง เม่ือแทน x  มีค่าเขา้ใกล ้3 ทางซา้ย ( x  < 3) จะไดค้่าของ f ( x ) เขา้ใกลค้่า 10 
คือ  

    101limlim 2

33


 
xxf

xx

  

  1lim 2

3



x

x
 หมายถึงลิมิตของฟังกช์นั  12 x โดยท่ี x  เขา้ใกล ้3 ทางซา้ย 

 ขอ้สังเกต  เคร่ืองหมาย - ท่ีอยูด่า้นบนของ 3 บ่งบอกถึงการเขา้ใกลจ้ากทางดา้นซา้ยดา้นเดียว 
และสามารถใชโ้ปรแกรม FreeMat เขา้มาช่วยในการค านวณค่า )(xf ได ้ 
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รูปที ่1.13 โปรแกรม FreeMat ของ  1lim 2

3



x

x
 

ท่ีมา: วกิานดา สุภาสนนัท ์(2564) 

2. ถา้  x  เขา้ใกล ้a = 3 ทางขวา สามารถเขียนแทนดว้ย x3+ (ค่า x ท่ีใช ้มีค่ามากกวา่ 3) 

ตารางที่ 1.3 ตารางแสดง x  เขา้ใกล ้ a = 3 ทางขวา 
 

x > 3 4 3.5 3.1 3.01 3.001 3.0001   3 

f (x) = x2 + 1 17 13.25 10.61 10.0601 10.006 10.0006  10 

ท่ีมา: วกิานดา สุภาสนนัท ์(2564)  

จากตาราง เม่ือแทน x มีค่าเขา้ใกล ้3 ทางขวา (x > 3) จะไดค้่าของ f(x) เขา้ใกลค้่า 10 คือ  

    101limlim 2

33


 
xxf

xx

  

   1lim 2

3



x

x

หมายถึงลิมิตของฟังกช์นั  x2+1 โดยท่ี x  เขา้ใกล ้3 ทางขวา 

 ขอ้สังเกต  เคร่ืองหมาย + ท่ีอยูด่า้นบนของ 3 บ่งบอกถึงการเขา้ใกลจ้ากทางดา้นขวาดา้นเดียว 

และสามารถใชโ้ปรแกรม FreeMat เขา้มาช่วยในการค านวณค่า )(xf ได ้ 
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แคลคูลสั 1  
 

 

รูปที ่1.14 โปรแกรม FreeMat ของ  1lim 2

3



x

x

 

ท่ีมา: วกิานดา สุภาสนนัท ์(2564) 
 

 จากภาพทั้งสอง จะเห็นไดว้่า เม่ือค่าของ  x  เขา้ใกล ้3 (จากสองดา้น ทั้งซ้ายหรือขวา) ค่า
ของฟังกช์นั 1)( 2  xxf มีค่าเขา้ใกล ้10 ดงันั้นจะไดว้า่   

ลมิิตของฟังก์ชัน  f (x) = x2 +1 มีค่าเท่ากบั 10 เม่ือ x เข้าใกล้ 3 สามารถเขียนโดยใช้สัญลักษณ์ได้
ดังนี ้

  101lim 2

3



x

x
 

 หรือสามารถพิจารณาค่าของ )(xf เม่ือ x  มีค่าเข้าใกล้ 3 ได้จากการสร้างกราฟของ
โปรแกรม FreeMat ตามขั้นตอนดงัน้ี 

คลิกเลือก File >> New File >> จะปรากฏจอหนา้ต่างใหม่ ดงัรูปท่ี 1.15  
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รูปที ่1.15 การสร้างกราฟของโปรแกรม FreeMat 

ท่ีมา: วกิานดา สุภาสนนัท ์(2564) 
 

และพิมพร์ายละเอียดการสร้างกราฟลงในหนา้ต่างใหม่ของโปรแกรม ดงัรูป 

 

รูปที ่1.16 การพิมพก์ าหนดเพื่อสร้างกราฟของโปรแกรม FreeMat 
ท่ีมา: วกิานดา สุภาสนนัท ์(2564) 
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บรรทดัท่ี 1 หมายถึง ใหส้ร้างกราฟในแนวแกน x ท่ีมีค่าตั้งแต่ -2 ถึง 8 
บรรทดัท่ี 2 หมายถึง ฟังกช์นัท่ีตอ้งการสร้างกราฟ 
บรรทดัท่ี 3 หมายถึง ค าสั่งสร้างกราฟในแนวแกน x และ y ในรูปของ 2 มิติ 

หลงัจากนั้นบนัทึกไฟลแ์ละตั้งช่ือพร้อมทั้งจดัเก็บในแหล่งท่ีเราตอ้งการ ดงัรูป 

 

 รูปที ่1.17 การบนัทึกไฟลก์ราฟของโปรแกรม FreeMat 
ท่ีมา: วกิานดา สุภาสนนัท ์(2564) 

 
เม่ือท าการบนัทึกไฟลแ์ลว้เลือกใชค้  าสั่ง Execute Current Buffer ในการสร้างกราฟดงัรูป  

 

รูปที ่1.18 การประมวลผลกราฟของโปรแกรม FreeMat 
ท่ีมา: วกิานดา สุภาสนนัท ์(2564) 



บทที่  1  ฟังก์ชัน ลิมิต  และความต่อเน่ือง  | 25 

 Calculus 1 
 

การพิจารณาค่าของ f (x) เม่ือ x มีค่าเขา้ใกล ้3 จากรูป 

 

รูปที ่1.19 กราฟจากโปรแกรม FreeMat ของ  1lim 2

3



x

x
 

ท่ีมา: วกิานดา สุภาสนนัท ์(2564) 

 จากรูป   10lim
3




xf
x

   และ    10lim
3




xf
x

 

ดงันั้น    10lim
3




xf
x

   หรือ     101lim 2

3



x

x
 

และโดยทัว่ไปจะนิยามลิมิตของฟังกช์นั ดงัน้ี 

ทฤษฎบีท ถา้ลิมิตของฟังกช์นั f (x) มีค่าเท่ากบัจ านวนจริง  L โดยท่ี  x  มีค่าเขา้ใกลจ้  านวนจริง a     
                เขียนแทนด้วยสัญลักษณ์   Lxf

ax



lim แล้วจะเรียก L  ว่าเป็นลิมิตของ  xf  ก็ต่อเม่ือ 

     Lxfxf
axax


 

limlim โดย x  เขา้ใกล ้a จากทั้ง 2 ดา้น (ซา้ยและขวา) โดยท่ี x   a 

 
 
 ถา้ลิมิตทางดา้นซา้ยหรือดา้นขวาหาค่าได ้แต่มีค่าไม่เท่ากนั หรือหาค่าไม่ได ้จะกล่าวไดว้า่
ลิมิตของฟังกช์นั f (x) ไม่มีค่าลิมิต หรือหาค่าไม่ได ้เม่ือ x เขา้ใกล ้a 
 
 
 

10 f (x) เขา้ใกล ้ 

x เขา้ใกล ้3  

      Lxfxfxf
axaxax


 

limlimlim  
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ตัวอย่าง 1.9 จงหาค่าของ  1lim 3

1



x

x
 พร้อมทั้งสร้างกราฟจากโปรแกรม FreeMat 

วธีิท า 1. ถา้ x เขา้ใกล ้ a = -1 ทางซา้ย สามารถเขียนแทนดว้ย x -1- (ค่า x ท่ีใชมี้ค่านอ้ยกวา่ -1) 

    21limlim 3

11


 
xxf

xx
 

  1lim 3

1



x

x

 หมายถึงลิมิตของฟังก์ชัน  13 x โดยท่ี x เขา้ใกล้ -1 ทางซ้าย สามารถใช้

โปรแกรม FreeMat เขา้มาช่วยในการค านวณค่า f(x) ได ้

 

รูปที ่1.20 โปรแกรม FreeMat ของ  1lim 3

1



x

x

 

ท่ีมา: วกิานดา สุภาสนนัท ์(2564) 

ไดค้่าจากการค านวณโปรแกรม FreeMat ดงัตาราง 

ตารางที่ 1.4 ตารางแสดง x  เขา้ใกล ้-1 ทางซา้ย 

x < -1 -2 -1.5 -1.1 -1.01 -1.001 -1.0001  -1 
f(x) = x3 - 1 -9 -4.375 -2.331 -2.0303 -2.003 -2.0003  -2 

ท่ีมา: วกิานดา สุภาสนนัท ์(2564) 

จากตาราง เม่ือแทน x มีค่าเขา้ใกล ้-1 ทางซา้ย (x < -1) จะไดค้่าของ f(x) เขา้ใกลค้่า -2  
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2. ถา้ x เขา้ใกล ้a = -1 ทางขวา สามารถเขียนแทนดว้ย x -1+ (ค่า x ท่ีใชมี้ค่ามากกวา่ -1) 

    21limlim 3

11


 
xxf

xx
 

  1lim 3

1



x

x
 หมายถึงลิมิตของฟังก์ชัน  13 x โดยท่ี x เขา้ใกล้ -1 ทางขวา สามารถใช้

โปรแกรม FreeMat เขา้มาช่วยในการค านวณค่า f(x) ได ้

 

รูปที ่1.21 โปรแกรม FreeMat ของ  1lim 3

1



x

x

 

ท่ีมา: วกิานดา สุภาสนนัท ์(2564) 

ไดค้่าจากการค านวณโปรแกรม FreeMat ดงัตาราง 

ตารางที่ 1.5 ตารางแสดง x  เขา้ใกล ้-1 ทางขวา 

x > -1 0 -0.1 -0.5 -0.9 -0.99 -0.999  -1 
f(x) = x3 - 1 -1 -1.001 -1.125 -1.729 -1.9703 -1.997  -2 

ท่ีมา: วกิานดา สุภาสนนัท ์(2564) 

จากตาราง เม่ือแทน x มีค่าเขา้ใกล ้-1 ทางขวา (x > -1) จะไดค้่าของ  xf  เขา้ใกลค้่า -2  



28 | ดร.วิกานดา สุภาสนันท์  
 

แคลคูลสั 1  
 

 

รูปที ่1.22 กราฟจากโปรแกรม FreeMat ของ  1lim 3

1



xf

x
 

ท่ีมา: วกิานดา สุภาสนนัท ์(2564) 
 

จากรูป    2lim
1




xf
x

  และ   2lim
1




xf
x

  

ดงันั้น    2lim
1




xf
x

   หรือ   21lim 3

1



xf

x
 

ตัวอย่าง 1.10 จงหาค่าของ 












 4

2
lim

22 x

x

x
 พร้อมทั้งสร้างกราฟจากโปรแกรม FreeMat 

วธีิท า 
0

0

42

22

4

2
lim

222



















 x

x

x
  อยูใ่นรูปแบบไม่ก าหนด (Indeterminate Forms)  

ดงันั้นจะหาลิมิตของฟังกช์นัน้ีโดยการแยกตวัประกอบ 

       
  22

2
lim

4

2
lim

222 
















 xx

x

x

x

xx
 

    
2

1
lim

2 


 xx
  

    
22

1


   

    
4

1
   

    25.0   

x เขา้ใกล ้-1  

 f(x) เขา้ใกล ้-2  
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สร้างกราฟจากโปรแกรม FreeMat 

 
 

รูปที ่1.23 กราฟจากโปรแกรม FreeMat ของ 












 4

2
lim

22 x

x

x
 

ท่ีมา: วกิานดา สุภาสนนัท ์(2564) 
 

จากรูป    25.0lim
2




xf
x

 และ    25.0lim
2




xf
x

 

ดงันั้น    25.0lim
2




xf
x

  หรือ 25.0
4

2
lim

22














 x

x

x
 

 
ตัวอย่าง 1.11 ก าหนดให ้  xf           จงหาค่าของ  xf

x 1
lim


 

 

วธีิท า     0111limlim
11


 

xxf
xx

 

 และ       01lnlnlimlim
11


 

xxf
xx

  

 จะไดว้า่      0limlim
11


 

xfxf
xx

  

 ดงันั้น    0lim
1




xf
x

 

 
 


 

1;1  xx  

1;ln xx  

x เขา้ใกล ้2  

f(x) เขา้ใกล ้0.25  
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 ตัวอย่าง 1.12  จงหาค่าของ 
x

x

x 



 2

2
lim

2
  

 
วธีิท า พิจารณา  x2

   
 

 ก าหนดให ้   





x

x
xf

2

2                    

 

 จะไดว้า่   1lim
2




xf
x

 และ   1lim
2




xf
x

   

 ซ่ึง    xfxf
๙xx 22

limlim





   

ดงันั้น 
x

x

x 



 2

2
lim

2
  ไม่มีลิมิตหรือหาค่าไม่ได ้(เน่ืองจากค่าลิมิตดา้นซา้ยไม่เท่ากบัดา้นขวา)  

 
 1.4.2 ทฤษฎีเบื้องต้นของลมิิต  
 ในการหาลิมิตของฟังก์ชันต่าง ๆ ถ้าก าหนดให้   Lxf

ax



lim  และ   Mxg

ax



lim  เม่ือ L 

และ M เป็นจ านวนจริงใด ๆ สามารถหาค่าลิมิตไดโ้ดยใช้ทฤษฎีบทต่อไปน้ีช่วยในการหาค่าลิมิต
ของฟังกช์นัไดง่้ายและรวดเร็วกวา่การใชบ้ทนิยาม 

1.   cxf
ax




lim  ถา้   cxf    เป็นฟังกช์นัค่าคงท่ี ส าหรับทุก ๆ ค่า x  

2.   axf
ax




lim   ถา้   xxf   และ  

      axf
ax




lim  ถา้   xxf   เม่ือ a > 0 

3.      cLxfcxcf
axax




limlim  เม่ือ c เป็นค่าคงท่ี 

4.          MLxgxfxgxf
axaxax




limlimlim  

5.          LMxgxfxgxf
axaxax




limlimlim  

  2,02;2  xxx  


 

  2,02;2  xxx  

 
2;1

2

2





x

x

x
 


 

 
2;1

2

2





x

x

x
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6.  
 

 

  M

L

xg

xf

xg

xf

ax

ax

ax






 lim

lim
lim  โดยท่ี 0M  

7.   nn

ax
Lxf 


lim  ถา้ L > 0,  n เป็นจ านวนคู่บวก หรือ ถา้ 0L , n เป็นจ านวนค่ีบวก 

8.      n
n

ax

n

ax
Lxfxf 










limlim  เม่ือ n เป็นจ านวนเตม็บวก 

 
ตัวอย่าง 1.13  จงหาค่าของ  12lim 2

1



xx

x
  

วธีิท า    1limlim2lim12lim
11

2

1

2

1 


xxxx
xxxx   

    1limlim2
1

2

1



xx

xx
 

      1112
2

  

    2  
 
ตัวอย่าง 1.14  จงหาค่าของ )5)(2(lim 2

2



xx

x
  

วธีิท า  )5(lim)2(lim)5)(2(lim 2

22

2

2



xxxx

xxx

 

           5222
2
  

         544   

           3694   

 

ตัวอย่าง 1.15  จงหาค่าของ 
532

3
lim

2

3

3 



 xx

x

x
  

วธีิท า   
)532(lim

)3(lim

532

3
lim

2

3

3

3

2

3

3 












 xx

x

xx

x

x

x

x
    

                  
5lim3lim2lim

3limlim

33

2

3

3

3

3










xxx

xx

xx

x
     

5lim3lim2

3limlim

3

2

3

3

3

3










xx

x

xx
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5)3(3)3(2

33

532

3
lim

2

3

2

3

3 








 xx

x

x
    

        
59)9(2

327




     

            
5918

24


     

        
1418

24


     

        
4

24
   6   

            

ตัวอย่าง 1.16  จงหาค่าของ 
74

8
lim

2

2

1 



 xx

x

x
  

วธีิท า             
)74(lim

)8(lim

74

8
lim

2

1

2

1

2

2

1 












 xx

x

xx

x

x

x

x
 

     
7lim4limlim

8limlim

11

2

1

1

2

1










xxx

xx

xx

x
 

                  
7lim4lim

8lim

1

2

1

2

1










xx

x

xx

x   

                  
7)1(4)1(

8)1(
2

2




  

                  
7)1(41

81




  

                  
741

9




4

9


2

3
  
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ตัวอย่าง 1.17  จงหาค่าลิมิตของฟังกช์นั )(xf            เม่ือ x เขา้ใกล ้0 
 
วธีิท า การหาค่าลิมิตของฟังกช์นั )(xf สามารถพิจารณาไดด้งัน้ี 

 - ลิมิตเขา้ใกลด้า้นซา้ย คือ เม่ือ  0x จะได ้ 1)(lim
0




xf
x

 และ 

- ลิมิตเขา้ใกลด้า้นขวา คือ เม่ือ  0x จะได ้ 2)(lim
0




xf
x

 

 
 

 

 

รูปที ่1.24 กราฟของ )(xf  

ท่ีมา: วกิานดา สุภาสนนัท ์(2564) 

จะเห็นไดว้า่ )(lim)(lim
00

xfxf
xx  

  ดงันั้น )(lim
0

xf
x

 หาค่าไม่ได ้ท่ี x = 0  ดงัรูป 

   

ตัวอย่าง 1.18  จงหาค่าลิมิตของ )(xf               เม่ือ x  เขา้ใกล ้0 
 

วธีิท า การหาค่าลิมิตของฟังกช์นั )(xf สามารถพิจารณาไดด้งัน้ี 

 - ลิมิตเขา้ใกลด้า้นซา้ย คือ เม่ือ  0x จะได ้ 0)0(2)2(lim)(lim
00


 

xxf
xx

 และ 

- ลิมิตเขา้ใกลด้า้นขวา คือ เม่ือ  0x จะได ้ 00lim)(lim 22

00


 
xxf

xx
 

จะเห็นไดว้า่ 0)(lim)(lim
00


 

xfxf
xx

 

ดงันั้น 0)(lim
0




xf
x

  ดงัรูปท่ี 1.25 

2 

2 
x 

y 

0;2 x  
 

0;1 x  

0;2 xx  


 

0;2  xx  
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รูปที ่1.25 กราฟจากโปรแกรม FreeMat ลิมิตของฟังกช์นั 
ท่ีมา: วกิานดา สุภาสนนัท ์(2564) 

 
ตัวอย่าง 1.19  จงหาค่าลิมิตของฟังกช์นั )(xf               เม่ือ x  เขา้ใกล ้2 
 

วธีิท า การหาค่าลิมิตของฟังกช์นั )(xf สามารถพิจารณาไดด้งัน้ี 

        - ลิมิตเขา้ใกล ้2 ดา้นซา้ย คือ เม่ือ  2x จะได ้ 121)1(lim)(lim
22


 

xxf
xx

 และ 

        - ลิมิตเขา้ใกล ้2 ดา้นขวา คือ เม่ือ  2x จะได้ 13432)3(lim)(lim 22

22


 
xxf

xx
    

          จะเห็นไดว้า่ )(lim)(lim
22

xfxf
xx  

   ดงันั้น )(lim
2

xf
x

 หาค่าไม่ได ้ท่ี x  = 2 

การหาค่าลิมิตของฟังก์ชนัในบางโจทย ์ดงัตวัอยา่งต่อไป เม่ือแทนค่า x  ดว้ย a  แลว้จะท า

ใหค้่าลิมิตของฟังกช์นัอยูใ่นรูป 
0

0  ซ่ึงเป็นรูปแบบไม่ก าหนด ดงันั้นตอ้งจดัรูปของฟังกช์นัใหม่ เพื่อ

ตดัพจน์ท่ีท าใหส่้วนเป็น 0 ออกไป โดยใชว้ธีิต่าง ๆ ทางคณิตศาสตร์ 
 
 
 

2;32  xx  


 

2;1  xx  

 f(x) = -2x 

f(x) = x2 
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ตัวอย่าง 1.20  จงหาค่าของ 
3

9
lim

2

3 



 x

x

x
  

วธีิท า      หาลิมิตโดยการแทนค่า 3x  ไม่ได ้เน่ืองจาก เม่ือ 3x  แลว้ท าใหส่้วนท่ีเป็น 03 x  

               ซ่ึงท าให ้
0

0

33

93

3

9
lim

22

3











 x

x

x
  เป็นรูปแบบไม่ก าหนด 

                 ดงันั้น ตอ้งจดัรูปของฟังกช์นัน้ีใหเ้ป็นฟังกช์นัใหม่โดยวธีิการแยกตวัประกอบพหุนาม 

    
3

3
lim

3

9
lim

22

3

2

3 








 x

x

x

x

xx
 

            
3

)3)(3(
lim

3 




 x

xx

x
 

            )3(lim
3




x
x

 

            633   

ข้อสังเกต ตวัประกอบ 3x สามารถถูกก าจดัออกไปได ้เน่ืองจากการหาค่าลิมิตของฟังกช์นัไม่ได ้
                พิจารณาท่ี 3x และ 03 x ท่ีทุก ๆ x  ซ่ึง 3x  
 

ตัวอย่าง 1.21  จงหาค่าของ 
4

64
lim

3

4 



 x

x

x
   

วธีิท า         หาลิมิตโดยการแทนค่า x = 4 ไม่ได ้เน่ืองจาก เม่ือ x = 4 แลว้ท าใหส่้วนท่ีเป็น 04 x  

                  ซ่ึงท าให ้
0

0

44

644

4

64
lim

33

4











 x

x

x
 เป็นรูปแบบไม่ก าหนด 

                  ดงันั้น ตอ้งจดัรูปของฟังกช์นัน้ีใหเ้ป็นฟังกช์นัใหม่โดยวธีิการแยกตวัประกอบพหุนาม 

  
4

4
lim

4

64
lim

33

4

3

4 








 x

x

x

x

xx
  

         
4

)44)(4(
lim

22

4 




 x

xxx

x
 

         )44(lim 22

4



xx

x
)164(lim 2

4



xx

x
 

         16)4(442  161616  48  

น2 – ล2 = (น-ล)(น+ล) 
x2 – 32 = (x - 3)(x + 3) 
น คือ x และ ล คือ 3 

น3 – ล3 = (น-ล)(น2+นล+ล2) 
x3 – 43 = (x - 4)(x2 + x(4)+42) 
น คือ x และ ล คือ 4 
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ตัวอย่าง 1.22  จงหาค่าของ 
1

32
lim

2

1 



 x

xx

x
  

วธีิท า     หาลิมิตโดยการแทนค่า x = 1 ไม่ได ้เน่ืองจาก เม่ือ x = 1 แลว้ท าใหส่้วนท่ีเป็น 01x  

              ซ่ึงท าให ้
0

0

11

3)1(2)1(

1

32
lim

22

1











 x

xx

x
 เป็นรูปแบบไม่ก าหนด 

 ดงันั้น ตอ้งจดัรูปของฟังกช์นัน้ีใหเ้ป็นฟังกช์นัใหม่โดยวธีิการแยกตวัประกอบพหุนาม 

 
1

)3)(1(
lim

1

32
lim

1

2

1 








 x

xx

x

xx

xx
 

   )3(lim
1




x
x

 

   431   
 

ตัวอย่าง 1.23  จงหาค่าของ 
56

103
lim

2

2

5 



 xx

xx

x
  

วธีิท า           หาลิมิตโดยการแทนค่า 5x  ไม่ได ้เน่ืองจาก เม่ือ 5x  แลว้ท าใหส่้วนเป็น 0  

                    ซ่ึงท าให ้
0

0

53025

101525

5)5(6)5(

10)5(3)5(

56

103
lim

2

2

2

2

5
















 xx

xx

x
   

                     เป็นรูปแบบไม่ก าหนด 

ดงันั้น ตอ้งจดัรูปของฟังกช์นัน้ีใหเ้ป็นฟังกช์นัใหม่โดยวธีิการแยกตวัประกอบพหุนาม 

   
)5)(1(
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lim
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
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


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)1(
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lim

5 



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
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ตัวอย่าง 1.24  จงหาค่าของ 
x

x

x 



 9

3
lim

9
   

วธีิท า หาลิมิตโดยการแทนค่า 9x ไม่ได ้เน่ืองจาก เม่ือ 9x แลว้ท าใหส่้วนท่ีเป็น  

 09  x ซ่ึงท าให ้
0

0

0

33

99

93

9

3
lim

9














 x

x

x
  เป็นรูปแบบไม่ก าหนด 

 ดงันั้น ตอ้งจดัรูปของฟังกช์นัน้ีใหเ้ป็นฟังกช์นัใหม่โดยวธีิการแยกตวัประกอบ 

             
2299 )(3

3
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3
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
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




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
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1
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
  

    
33
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
  

    
6

1
  

 หรือสามารถแกปั้ญหาโจทยโ์ดยวธีิการคูณสังยคุทั้งเศษและส่วน 
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
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
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 น2 –  ล2    = (น – ล)(น + ล) 

)3)(3()(3 22 xxx     
 

 (น – ล)(น + ล) = น2 –  ล2     
22 )(3)3)(3( xxx 
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 1.4.3 ลมิิตของฟังก์ชันเม่ือ x  เข้าใกล้อนันต์ ( x ) และลมิิตค่าอนันต์ 
 พิจารณาค่าลิมิตของฟังก์ชนั f เม่ือ x  ซ่ึงมีค่ามากข้ึนอยา่งไม่มีการจ ากดัขอบเขต หรือ x  
มีค่านอ้ยลงอยา่งไมมี่การจ ากดัขอบเขต 

กรณีท่ี 1 พิจารณากราฟของฟังกช์นั )(xfy   

 

 

 

 

รูปที ่1.26 ลิมิตของฟังกช์นัเม่ือ x มีค่าเท่ากบั L  

ท่ีมา: วกิานดา สุภาสนนัท ์(2564) 
 

 จากรูป เม่ือ x  มีค่ามากข้ึนอย่างไม่มีการจ ากดัขอบเขต ฟังก์ชัน )(xf มีค่าเขา้ใกล้ L  ใน
กรณีน้ีจะไดว้่า ค่าลิมิตของฟังก์ชนั f ในขณะท่ี x  มีค่าเขา้ใกลค้่าอนนัต์บวกมีค่าเท่ากบั L  เขียน
แทนดว้ยสัญลกัษณ์ 

Lxf
x




)(lim  

กรณีท่ี 2 พิจารณากราฟของฟังกช์นั )(xfy   

 

 

 

  

รูปที ่1.27 ลิมิตของฟังกช์นัเม่ือ x มีค่าเท่ากบั L    
ท่ีมา: วกิานดา สุภาสนนัท ์(2564) 

L 

y 

0 x 

L 

y 

0 x 
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 จากรูป เม่ือ x  มีค่าน้อยลงอย่างไม่มีการจ ากดัขอบเขต ฟังก์ชนั )(xf มีค่าเขา้ใกล ้ L  ใน
กรณีน้ีจะไดว้่า ค่าลิมิตของฟังก์ชนั f ในขณะท่ี x  มีค่าเขา้ใกล้ค่าอนันต์ลบมีค่าเท่ากบั L  เขียน
แทนดว้ยสัญลกัษณ์ 

Lxf
x




)(lim  

กรณีท่ี 3 พิจารณากราฟของฟังกช์นั )(xfy   

 

 

 

 

รูปที ่1.28 ลิมิตของฟังกช์นัเม่ือ x มีค่าเท่ากบับวกอนนัต ์
ท่ีมา: วกิานดา สุภาสนนัท ์(2564) 

 
 จากรูป เม่ือ x  มีค่ามากข้ึนอยา่งไม่มีการจ ากดัขอบเขต ฟังก์ชนั )(xf มีค่ามากข้ึน ในกรณี
น้ีจะได้ว่า ค่าลิมิตของฟังก์ชัน f  ในขณะท่ี x  มีค่าเข้าใกล้ค่าอนันต์บวกมีค่าเท่ากบับวกอนันต ์
เขียนแทนดว้ยสัญลกัษณ์ 




)(lim xf
x

 

 และเม่ือ x  มีค่านอ้ยลงอยา่งไม่มีการจ ากดัขอบเขต ฟังกช์นั )(xf มีค่านอ้ยลง ในกรณีน้ีจะ
ไดว้า่ ค่าลิมิตของฟังก์ชนั f ในขณะท่ี x  มีค่าเขา้ใกลค้่าอนนัตล์บมีค่าเท่ากบัลบอนนัต ์เขียนแทน
ดว้ยสัญลกัษณ์ 




)(lim xf
x

 

 

 

 

 

y 

0 x 
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กรณีท่ี 4 พิจารณากราฟของฟังกช์นั )(xfy   

 

 

 

 

รูปที ่1.29 ลิมิตของฟังกช์นัเม่ือ x มีค่าเท่ากบัลบอนนัต ์
ท่ีมา: วกิานดา สุภาสนนัท ์(2564) 

 จากรูป เม่ือ x  มีค่ามากข้ึนอยา่งไม่มีการจ ากดัขอบเขต ฟังก์ชนั )(xf มีค่านอ้ยลง ในกรณี
น้ีจะไดว้า่ ค่าลิมิตของฟังก์ชนั f ในขณะท่ี x  มีค่าเขา้ใกลค้่าอนนัตบ์วกมีค่าเท่ากบัลบอนนัต ์เขียน
แทนดว้ยสัญลกัษณ์ 




)(lim xf
x

 

 และเม่ือ x  มีค่านอ้ยลงอยา่งไม่มีการจ ากดัขอบเขต ฟังก์ชนั )(xf มีค่ามากข้ึน ในกรณีน้ีจะ
ไดว้า่ ค่าลิมิตของฟังก์ชนั f ในขณะท่ี x  มีค่าเขา้ใกลค้่าอนนัตล์บมีค่าเท่ากบับวกอนนัต ์เขียนแทน
ดว้ยสัญลกัษณ์ 




)(lim xf
x

 

กรณีท่ี 5 พิจารณากราฟของฟังก์ชัน
x

xfy
1

)(  , x  > 0 เม่ือ x มีค่ามากข้ึน ๆ ( x ) จาก

ตารางต่อไปน้ี 

ตารางที ่1.6 ตารางแสดง x  เขา้ใกลค้่าอนนัต ์

x 10 100 1000 10000 100000 1000000   

x
xf

1
)(   0.1 0.01 0.001 0.0001 0.00001 0.000001 0  

ท่ีมา: วกิานดา สุภาสนนัท ์(2564) 
จากตาราง 0 เม่ือ x  มีค่ามากข้ึนๆ ( x )ฟังกช์นั )(xf มีค่าเขา้ใกล ้0  

y 

0 x 
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รูปที ่1.30 )(xf มีค่าเขา้ใกลแ้กน x  เม่ือ x  มีค่ามากข้ึน 

ท่ีมา: วกิานดา สุภาสนนัท ์(2564) 

 จากรูป เม่ือ x  มีค่ามากข้ึนอยา่งไม่มีการจ ากดัขอบเขต ฟังก์ชนั )(xf มีค่าเขา้ใกลแ้กน x  
เขียนแทนดว้ยสัญลกัษณ์  

0)(lim 


xf
x

 

 และในท านองเดียวกนั เม่ือ x  มีค่านอ้ยลงอยา่งไม่มีการจ ากดัขอบเขต ฟังก์ชนั )(xf มีค่า
เขา้ใกลแ้กน x  เขียนแทนดว้ยสัญลกัษณ์ 0)(lim 


xf

x
 

 

 

 

 
รูปที ่1.31 )(xf มีค่าเขา้ใกลแ้กน x  เม่ือ x  มีค่านอ้ยลง 

ท่ีมา: วกิานดา สุภาสนนัท ์(2564) 
 

1.4.4 ทฤษฎีเบื้องต้นของลมิิตเข้าใกล้อนันต์ และลมิิตค่าอนันต์ 

 1. 


n

x
xlim   เม่ือ n > 0 

 2. 


n

x
xlim   เม่ือ n เป็นจ านวนเตม็คู่ 

 3. 


n

x
xlim  เม่ือ n เป็นจ านวนเตม็ค่ี 

y 

x 

y 

x 
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แคลคูลสั 1  
 

 4. 0
1

lim 
 nx x

  เม่ือ n > 0 

 5. 0
1

lim 
 nx x

  เม่ือ n เป็นจ านวนเตม็บวก 

 6. 


n
x x

1
lim

0
  เม่ือ n > 0 

 7. 


n
x x

1
lim

0
  เม่ือ n เป็นจ านวนคู่บวก 

 8. 


n
x x

1
lim

0
  เม่ือ n เป็นจ านวนค่ีบวก   

 

ตัวอย่าง 1.25  จงหาค่าของ 









 2

11
lim

xxx
 

วธีิท า        
22

1
lim

1
lim

11
lim

xxxx xxx 









  

    =    0 – 0 
    =    0  
 

ตัวอย่าง 1.26  จงหาค่าของ 









 32

245
lim

xxxx
 

วธีิท า  
3232

2
lim

4
lim

5
lim

245
lim

xxxxxx xxxx 









  

          
32

1
lim2

1
lim4

1
lim5

xxx xxx 
  

          =  5(0) + 4(0) – 2(0) 
          =   0 
 

ตัวอย่าง 1.27  จงหาค่าของ 









 30

4
2lim

xx
 

วธีิท า การหาค่าลิมิตสามารถพิจารณาไดด้งัน้ี 

 - ลิมิตเขา้ใกลด้า้นซา้ย คือ เม่ือ  0x  เขียนแทนดว้ย 










3

0

4
2lim

xx
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3

00
3

0

4
lim2lim

4
2lim

xx xxx  









  

             = 
3

0

1
lim42

xx 
                

             =  )(42     
             =   2 +   

             =     

 - ลิมิตเขา้ใกลด้า้นขวา คือ เม่ือ  0x  เขียนแทนดว้ย 










3

0

4
2lim

xx
 

   
3

00
3

0

4
lim2lim

4
2lim

xx xxx  









  

             = 
3

0

1
lim42

xx 
                

             =  )(42     
             =   2  

             =     

 จะเห็นไดว้า่ 


















 
3

0
3

0

4
2lim

4
2lim

xx xx
 ดงันั้น 










 30

4
2lim

xx
ไม่มีค่าลิมิต 

 

ตัวอย่าง 1.28  จงหาค่าของ 










2

4
lim

40 xx
 

วธีิท า การหาค่าลิมิตสามารถพิจารณาไดด้งัน้ี 

 - ลิมิตเขา้ใกลด้า้นซา้ย คือ เม่ือ  0x เขียนแทนดว้ย 










2

4
lim

4
0 xx

 

   2lim
4

lim2
4

lim
0

4
0

4
0  











xxx xx
 

    2
1

lim42
4

lim
4

0
4

0











  xx xx
  

                2)(4    

                2   
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 - ลิมิตเขา้ใกลด้า้นซา้ย คือ เม่ือ  0x เขียนแทนดว้ย 










2

4
lim

4
0 xx

 

   2lim
4

lim2
4

lim
0

4
0

4
0  











xxx xx
 

                2
1

lim4
4

0


 xx
  

                2)(4    

                2  

                  

 จะเห็นไดว้า่ 


















 
2

4
lim2

4
lim

4
0

4
0 xx xx

 ดงันั้น 










2

4
lim

40 xx
ไม่มีค่าลิมิต 

 

ตัวอย่าง 1.29  จงหาค่าของ 









 2

3 1
2lim

x
x

x
 

วธีิท า   
2

3

2

3 1
lim2lim

1
2lim

x
x

x
x

xxx 









  

                      
2

3 1
limlim2

x
x

xx 
  

                      0  

                        

 
ตัวอย่าง 1.30 จงหาค่าของ  53 53lim xx

x



 

วธีิท า              5353 5lim3lim53lim xxxx
xxx 

  

                 53 lim5lim3 xx
xx 

  

                 53 lim5lim3 xx
xx 

  

                 )(5)(3   

                   



บทที่  1  ฟังก์ชัน ลิมิต  และความต่อเน่ือง  | 45 

 Calculus 1 
 

 ถ้าการหาค่าลิมิตของฟังก์ชันตรรกยะซ่ึงมีผลลัพธ์อยู่ในรูป 



   เม่ือ x ซ่ึงเป็น

รูปแบบท่ียงัไม่ก าหนด จึงตอ้งก าจดัรูป 



   โดยการแปลงฟังก์ชันจากโจทย ์โดยน าพจน์ (ตวั

แปร) ท่ีมีก าลงัสูงสุดหารทั้งเศษและส่วน เพื่อใหไ้ดฟั้งกช์นัใหม่จากการแปลงโดยวธีิดงักล่าว 
 

ตัวอย่าง 1.31  จงหาค่าของ 

















 52

138
lim

4

24

xx

xx

x
 

วธีิท า  






















 52

138
lim

4

24

xx

xx

x
 แปลงโจทยโ์ดยหารทั้งเศษและส่วนดว้ย 4x  ซ่ึงเป็น

พจนท่ี์มีก าลงัสูงสุดในโจทย ์

   











































4

4

4

24

4

24

52

138

lim
52

138
lim

x

xx

x

xx

xx

xx

xx
 

           


























444

4

44

2

4

4

52

138

lim

xx

x

x

x

xx

x

x

x

x
 

           


























43

42

51
2

13
8

lim

xx

xx
x

 

             


























43

42

51
2

13
8

lim

xx

xx
x

 

            

43

42

5
lim

1
lim2lim

1
lim

3
lim8lim

xx

xx

xxx

xxx









  

            
002

008




  

            
2

8
  

            4  
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ตัวอย่าง 1.32  จงหาค่าของ 

















 769

432
lim

6

3

xx

xx

x
 

วธีิท า  






















 769

432
lim

6

3

xx

xx

x
แปลงโจทยโ์ดยหารทั้งเศษและส่วนดว้ย 6x  ซ่ึงเป็น

พจนท่ี์มีก าลงัสูงสุดในโจทย ์

       










































6

6

6

3

6

3

769

432

lim
769

432
lim

x

xx

x

xx

xx

xx

xx
 

                                      


























666

6

666

3

769

432

lim

xx

x

x

x

xx

x

x

x

x
 

                                      


























65

653

76
9

432

lim

xx

xxx
x

 

               
009

000




  

                                        
9

0
  

                                         0  
 

ตัวอย่าง 1.33  จงหาค่าของ


















 56

19
lim

2

x

x

x
 

วธีิท า  























 56

19
lim

2

x

x

x
เน่ืองจาก xx 2  เม่ือ x < 0  แปลงโจทยโ์ดยการหารทั้ง

เศษและส่วนดว้ย x  ซ่ึงเป็นพจน์ท่ีมีก าลงัสูงสุดในโจทย ์

    















































x

x
x

x

x

x

xx 56

19

lim
56

19
lim

2

2
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













































x

x
x

x

x

x

xx 56

19

lim
56

19
lim

2

2

 

        


























x

x
x 5

6

1
9

lim
2

 

        
06

09




  

        
6

9


  

        
6

3


  

        
2

1
  

 

ตัวอย่าง 1.34  จงหาค่าของ  
537

1
lim

46

52





 xx

x

x
 

วธีิท า  
 










 537

1
lim

46

52

xx

x

x
 แปลงโจทยโ์ดยการหารทั้งเศษและส่วนด้วย 10x  ซ่ึง

เป็นพจนท่ี์มีก าลงัสูงสุดในโจทย ์

    
 

10

46

10

52

46

52

537

1

lim
537

1
lim

x

xx

x

x

xx

x

xx 









 

        

 
 

1010

4

10

6

52

52

537

1

lim

xx

x

x

x

x

x

x







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              

1064

5

2

2

46

52

537

1

lim
537

1
lim

xxx

x

x

xx

x

xx










 







 

        

1064

5

2

2

537

1

lim

xxx

x

x

x










 




 

        

1064

5

22

2

537

1

lim

xxx

xx

x

x
















 

        

1064

5

2

537

1
1

lim

xxx

x

x
















 

        
 

000

01
5




  

        
0

1  

1.5 ความต่อเน่ืองของฟังก์ชัน (Continuous functions) 
       ในการหาลิมิตของฟังกช์นั พบวา่ บางคร้ังค่าของลิมิตของฟังกช์นัเม่ือ x   เขา้ใกล ้ a  จะเท่ากบั
ค่าของฟังกช์นั ท่ีจุด ax   ซ่ึงจะเรียกฟังกช์นัลกัษณะน้ีวา่ มีความต่อเน่ืองท่ีจุด ax   

นิยาม ฟังก์ชนั )(xf จะต่อเน่ืองท่ี ax   สามารถพิจารณาแยกเป็น 3 กรณีและตอ้งเป็นจริงทั้ง 
3 กรณีดงัน้ี 

1. )(af หาค่าได ้ 
2. )(lim xf

ax
หาค่าได ้คือ )(lim)(lim xfxf

axax  

  

3. )()(lim afxf
ax




หรือค่าของฟังกช์นัในขอ้ 1 เท่ากบัค่าของลิมิตในขอ้ 2 (ขอ้ 1 = ขอ้ 2) 
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ท่ีมา: วกิานดา สุภาสนนัท์ (2564) 

หมายเหตุ - ฟังกช์นั )(xf จะต่อเน่ืองท่ี ax   สามารถพิจารณาไดจ้ากกราฟของฟังกช์นัอีก 
     วธีิหน่ึงได ้โดยท่ีกราฟของฟังกช์นัจะตอ้งไม่ขาดตอน ณ จุดนั้น และ ถา้ f  
     ต่อเน่ืองท่ีทุกจุดบนเส้นจ านวนจริง จะเรียกวา่เป็นฟังกช์นัต่อเน่ือง 

- ถา้ฟังกช์นั )(xf ไม่เป็นไปตามกรณีใดกรณีหน่ึงของนิยามจะไดว้า่ฟังกช์นั     
  )(xf ไมต่่อเน่ืองท่ี ax   
 

ตัวอย่าง 1.35  จงพิจารณาวา่ 1)( 2  xxxf  ต่อเน่ืองท่ี 0x หรือไม่ 

วธีิท า 1.  1)0( f หาค่าได ้

 2. 1)(lim
0




xf
x

หาค่าได ้และ 

 3. 1)1(lim)(lim 2

00



xxxf

xx
  

  ดงันั้น )(xf ต่อเน่ืองท่ี 0x ดงัรูป 

 
รูปที ่1.32 กราฟจากโปรแกรม FreeMat ของ 1)( 2  xxxf  

 
 
 
 
 

f(x) เขา้ใกล ้1  
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ตัวอย่าง 1.36  ก าหนดให ้ )(xf =               จงพิจารณาวา่ )(xf ต่อเน่ืองท่ี 2x หรือไม่ 
 
วธีิท า 1.  132)2( 2 f   หาค่าได ้ 
 2. ลิมิตซา้ย )3(lim)(lim

22

xxf
xx


 

  ลิมิตขวา )3(lim)(lim 2

22


 
xxf

xx

  

        = 3 – 2 = 1          =  1322   
1)(lim)(lim

22


 

xfxf
xx

 แสดงวา่ 1)(lim
2




xf
x

 หาค่าได ้  และ 

 3.  1)(lim)2(
2




xff
x

     ดงันั้น )(xf ต่อเน่ืองท่ี 2x ดงัรูป 

 

รูปที ่1.33 กราฟจากโปรแกรม FreeMat ของ )(xf  ต่อเน่ืองท่ี 2x  

ท่ีมา: วกิานดา สุภาสนนัท ์(2564) 

 
ตัวอย่าง 1.37  ก าหนดให ้ )(xf =               จงพิจารณาวา่ )(xf ต่อเน่ืองท่ี 1x หรือไม่ 
 

วธีิท า 1.  1)1()1( 2 f   หาค่าได ้ 
 2. ลิมิตซา้ย 1)(lim

1



xf

x
  ลิมิตขวา 2

11
lim)(lim xxf

xx  
   

                            =  1)1( 2   
)(lim)(lim

11

xfxf
xx  

  แสดงวา่ )(lim
1

xf
x 

 ไม่มีค่าลิมิต  

2;32  xx  


2;3  xx  

f(x) = 3 - x 

f(x) = x2 - 3 

1;2 xx  


1;1  x  
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ดงันั้น )(xf ไม่ต่อเน่ืองท่ี 1x  ดงัรูป 

  

รูปที ่1.34 กราฟจากโปรแกรม FreeMat ของ )(xf ไม่ต่อเน่ืองท่ี 1x  
ท่ีมา: วกิานดา สุภาสนนัท ์(2564) 

 

ตัวอย่าง 1.38  ก าหนดให ้
8

1
)(

2






x

x
xf   จงพิจารณาวา่ )(xf ไม่ต่อเน่ืองท่ี x  ค่าใด 

วธีิท า )(xf  หาค่าไม่ไดใ้นกรณีท่ีส่วนเป็นศูนย ์ คือ  08 x  

             08 x  

              8x  

 จาก  
8

1
)(

2






x

x
xf  

          
88

18
)8(

2




f  

                   

0

65

0

164






               (มีส่วนเป็น 0 หาค่าไม่ได)้ 

 ดงันั้น )8(f หาค่าไม่ได ้แสดงวา่ )(xf ไม่ต่อเน่ืองท่ี 8x  

 

 

f(x) = x2  

f(x) = 3 
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ตัวอย่าง 1.39  ก าหนดให ้ )(xf             จงพิจารณาวา่ )(xf ไม่ต่อเน่ืองท่ี x  ค่าใด 
 

วธีิท า )(xf  หาค่าไม่ไดใ้นกรณีท่ีส่วนเป็นศูนย ์ คือ  05  x  

                  x5  

              5x  

  จาก        
x

x
xf




5
)(

2

 

            
55

5
)5(

2


f  

                                                     
0

25
          (มีส่วนเป็น 0 หาค่าไม่ได)้ 

ดงันั้น )5(f หาค่าไม่ได ้แสดงวา่ )(xf ไม่ต่อเน่ืองท่ี 5x  

 

บทสรุป 
 ฟังกช์นัเป็นการแสดงความสัมพนัธ์ของ 2 ตวัแปร คือ ตวัแปรตน้กบัตวัแปรตาม ซ่ึงการหา
ค่าของฟังก์ชนั  xf  สามารถท าไดโ้ดยเม่ือก าหนด  xfy   ค่าของตวัแปรตน้ x เป็นตวัแปร
ป้อนเขา้ จะเกิดผลลพัธ์ตวัแปรตาม y จากการแทนค่า 

 ลิมิตของฟังก์ชนัจะมีความแตกต่างค่าของฟังก์ชนั เน่ืองจากค่าของฟังก์ชนั f ท่ีจุด ax   
จะหมายถึงว่า )(af มีค่าเท่ากับเท่าใด แต่ค่าลิมิตของ )(xf  เม่ือ x  เข้าใกล้ a  นั้ น ต้องการท่ี
พิจารณาหาค่าของฟังก์ชนั f  วา่มีค่าเท่าใดในขณะท่ี x  เขา้ใกล ้ a  ซ่ึงผลท่ีไดมี้ 2 แบบ คือ หาค่า
ลิมิตไดห้รือหาค่าลิมิตไม่ได ้

 ความต่อเน่ืองของฟังกช์นั )(xf ท่ี ax   โดยท่ี  
1. )(af หาค่าได ้ 

2. )(lim xf
ax

หาค่าได ้คือ )(lim)(lim xfxf
axax  

  

3. )(af = )(lim xf
ax

 

5;
5

2




x
x

x
 


5;23  xx  
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แบบฝึกหัดท้ายบทที ่1 
1. ก าหนดให ้ 13)( 2  xxxf  และ 23)(  xxg จงหาค่าฟังกช์นัต่อไปน้ี 

1.1   )2(f      1.2   )0(f     
1.3   )1(f      1.4   )(af     
1.5   )( 2bf      1.6   )( baf    
1.7   )( hxg       1.8   )1( xg     

1.9   )12( xg      1.10     
h

xghxg    เม่ือ h ≠ 0 

 

2. ก าหนดให้ )(xf =                                       และ  
x

x
xg




2

2

   จงหาค่าฟังกช์นัต่อไปน้ี 

 
2.1   )1(f      2.2   )0(f     

2.3  








2

3
f      2.4   )6(f     

2.5   )1(g      2.6   )2(g   
2.7     1gf       2.8     1gf      

2.9     1gf      2.10  1








g

f  

3. ก าหนดให ้ 1)( 2  xxf และ 4)(  xxg จงหาค่าฟังกช์นัต่อไปน้ี 
3.1     xgf       3.2     xgf      

3.3     xgf      3.4    x
g

f







  

3.5     









2

1
gf     3.6     3gf      

3.7     0gf      3.8 
 
   5









g

f  

4. จงหาฟังกช์นัประกอบ   xgf  และ   xfg  จากฟังกช์นัท่ีก าหนดใหต่้อไปน้ี 
4.1   )(xf = 2x   และ  2)( xxg      
4.2   34)(  xxf และ  2)(  xxg    

0;1 2  xx  


 

50;23  xx  

5;1  xx  
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4.3   )(xf = x4    และ )(xg = x4     
4.4   )(xf = 12 x และ )(xg = 1x   

4.5   )(xf = 
x

x1   และ  )(xg  = 
x

x

1
  

4.6   )(xf = 4 x   และ  )(xg  = 4x
 

4.7   )(xf = 
x

1   และ )(xg = 1x  

5. ก าหนดให ้ )(xf = 
x

1  , 2)(  xxg  และ 22 )1()(  xxh  

 จงหา   xhgf   และ   1hgf   

6. ก าหนดให ้A เป็นฟังกช์นัพื้นท่ีผวิของลูกบาศก ์และก าหนดความยาวของดา้นลูกบาศกเ์ป็น x  
          6.1 จงเขียนฟังกช์นัพื้นท่ีผวิของลูกบาศก ์
          6.2 ถา้ความยาวของดา้นลูกบาศกมี์ค่าเท่ากบั 3 หน่วย จงหาพื้นท่ีผวิของลูกบาศก ์
          6.3 ถา้ความยาวของดา้นลูกบาศกมี์ค่าเท่ากบั 3 หน่วย จงหาพื้นท่ีผวิของลูกบาศก ์โดยใช ้

  โปรแกรม FreeMat 

7. อุณหภูมิอากาศในประเทศสหรัฐอเมริกาใช้หน่วยการวดั คือ องศาฟาเรนไฮต์ (°F) และใน
ประเทศไทยใชห้น่วยการวดั คือ องศาเซลเซียส (°C)  
          7.1 จงเขียนฟังกช์นัของอุณหภูมิองศาเซลเซียส 
          7.2 จงแปลงอุณหภูมิ 72 องศาฟาเรนไฮต ์เป็นหน่วยองศาเซลเซียส 
          7.3 จงแปลงอุณหภูมิ 72 องศาฟาเรนไฮต ์เป็นหน่วยองศาเซลเซียส โดยใชโ้ปรแกรม  

   FreeMat 

8. บริษทัแห่งหน่ึงมีการผลิตสินคา้ออกจ าหน่ายในราคาช้ินละ 300 บาท ถา้บริษทัน้ีลงทุนการผลิต
คงท่ีเป็นเงิน 800,000 บาท และมีค่าขนส่งช้ินละ 70 บาท เม่ือบริษทัน้ีผลิตสินคา้ออกจ าหน่าย x  
ช้ิน          
          8.1 จงเขียนฟังกช์นัของตน้ทุน  
          8.2 จงเขียนฟังกช์นัของรายได ้
          8.3 จงเขียนฟังกช์นัของก าไร 
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          8.4 จงหาก าไรของบริษทัน้ี ถา้บริษทัน้ีผลิตสินคา้ออกจ าหน่าย 6,000 ช้ิน 
          8.5 จงหาก าไรของบริษทัน้ี ถา้บริษทัน้ีผลิตสินคา้ออกจ าหน่าย 6,000 ช้ิน โดยใชโ้ปรแกรม  

   FreeMat 

9. จงหาค่าลิมิตของฟังกช์นัท่ีก าหนดใหต่้อไปน้ี 

 9.1 
13

1
lim

20  xxx
    9.2 

7

51
lim

22 



 xx

x

x
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